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Zeige, dass gilt: wy = ¢

Beweis:

(a) Zeige, dass fiir jede unendliche Kardinalzahl ;. eine Kardinalzahl < > p existiert
mit k% = K.

(b) Zeige, dass fiir jede unendliche Kardinalzahl A eine Kardinalzahl x > \ existiert
mit £ = k.

(c) Zeige, dass fiir jede unendliche Kardinalzahl y eine Kardinalzahl < > p existiert
mit kK > K.

Beweis:

(a) Beispielsweise x := 2* hat diese Eigenschaften, denn (2#)% = 2(#) = 2#,
(b) Die Kardinalzahl  := 2* ist die kleinste mit diesen Eigenschaften.

(¢c) Seia € )so,dass = w,. Dann hat k := w,,, die gewiinschten Eigenschaften,
denn cf (k) = w und allgemein gilt k%) > .

Zeige, dass fir alle n € w gilt: wy = ¢ - w,

Beweis:
Allgemein gilt:

Wy =wy Wy > 2% W, =Wy
Fiir die umgekehrte Ungleichung unterscheiden wir zwei Fille:

Entweder ¢ > w,,:
Dann gilt wy < ¢¥ = ¢ = ¢ - wy,.

Oder ¢ < wy,:

Dann gibt es m < n so, dass ¢ = w;,, und fiir alle | < m: v = ¢-w; < w,,. Wenden
wir nun Aufgabe 27 an, so erhalten wir w;, | = W1 = ¢ Wypp1. Sei k= n — m.
Nach k-maliger Anwendung erhalten wir also wy = w,, = ¢ - w,.

Zeige: Ist \ eine unendliche Kardinalzahl und x = A\*, dann gilt

E KM= 22,



27.

Beweis:

Zeige: Ist x eine Kardinalzahl mit cf(x) > w und gilt VA < k(A < k), so gilt:

R =K

Beweis:

Sei f € “k. Dacf(k) > w, folgt U, f(n) =: Ay € k. Das heisst f € “(\; 4 1).
Somit gilt “x = J, ., “A, also
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K = |“K| = :Z\”A]:Z)\”§Zﬁ:m-m:ﬁ.
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