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Definitionen Besprechung am 12. Dezember

46. Zeige, dass gilt:

PA ` coprime(x, y)↔ ∀z < sx(z | x ∧ z | y → z = 1)

47. Sei ψ2(y) die LPA-Formel
ψ2(y) ≡ y = ss0 .

Zeige mit Hilfe der logischen Axiomen und den Tautologien, dass gilt:

PA ` ∃y
(
ψ2(y) ∧

(
∀x(ψ2(x)→ x = y

))
Das heisst: PA ` ∃!y ψ2(y).

48. Wir erweitern die Sprache der Peano Arithmetik durch Hinzufügen des Konstantensym-
bols “2”, welches wie folgt definiert ist:

2 := ss0

(a) Erweitere nun diese Sprache nochmals durch Hinzufügen des 1-stelligen Funk-
tionssymbols “quad(x)”, welches als “Quadrieren” definiert ist.

(b) Transformiere den Satz
¬∃x

(
quad(x) = 2

)
in die Sprache der Peano Arithmetik.


