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36.

37.

38.

39.

Zeige: Hat eine Theorie erster Stufe nur endliche Modelle, so hat diese Theorie ein
grosstes Modell.

Sei % C #(NN) ein Ultrafilter tiber IN welcher den Fréchet-Filter enthélt. Weiter sei N*
das Ultraprodukt (bzw. die Ultrapotenz) beziiglich % der Zpa-Struktur N. Schliesslich
sei IP die Menge aller Primzahlen im standard-Modell N.

(a) Zeige, dass es im Modell N* fiir jede Teilmenge P C P eine Zahl cp gibt, so dass
gilt:
plep gdw. peP

(b) Zeige, dass der Bereich von N* die Kardinalitit 2™ hat, wobei 2 := | #?(IN)| und
|Z(N)| = |RJ.

Beschreibe die Ordnungsstruktur des Modells aus Aufgabe 37.

Zeige dazu, dass zwischen zwei Zahlen aus dem Bereich von N* entweder endlich viele
oder iiberabzihlbar viele Zahlen liegen.

Zeige, dass das Modell aus Aufgabe 37 folgende Eigenschaft hat.

Ist (ay : n € IN) eine Folge von Zahlen in N* (nicht notwendigerweise Zahlen aus IN),
so gibt es in N* eine Zahl c* fiir die gilt:

Vn € N(¢* > a})



